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1.(a) [3] Gegeven een analytische functie f : C =+ C waarbij Re f =: u
en Im f =: v voldoen aan u(z,y) = 2v(z,y). Bewijs dat er een constante
¢ € R bestaat zo, dat f(z) = ¢(2 +1). (Aanw.: Cauchy-Riemann.)

(b) [3] Gegeven een functie f waarvoor

e/ 4 ez — 2e

1) = =

alsz#0enz#1.

Onderzoek de aard van de singulariteit van fin z=0enin z=1.

(c) [3] Gegeven een gehele functie f waarvoor

|f(2)l €1 +sin|z], (1)

voor alle z € C waarvoor |z| > 27. Bewijs dat f identiek nul is.
Dezelfde vraag als (1) alleen geldt voor alle z € C waarvoor lz2] < 2m e
waarin € een positieve constante is.

2. [9] Bewijs

e Ti/3 d T
= .
/0 (22 + 1)(z? + 64) 84v/3
Hierin is '3 positief als z > 0. Gebruik hierbij een contour in het boven

halfvlak Im z > 0. Geef de afleiding volledig inclusief de gebruikte afschat-
tingen.

3. Gegeven de differentiaalvergelijking

z+1 32
”-L a I_ ! N = . 2
T z+ 1) w =0 (2)

(a) [2] Bewijs dat (2) reguliere singulariteiten bezit in z = 01 en oc.



